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Zadania finatowe
Czas rozwpzania 60 minut

POWODZENIA'!

1. Wykaz, ze jezeli a i b g liczbami nieujemnymi, ta/a ++/b <./2(a+b).

2. taczac srodki kolejnych bokow giciokata wypuktego otrzymamy tamaro diugdci
1004 cm . Oblicz sugrdtugasci wszystkich przenych tego piciokata.

3. Obok miejscowsci A i B odlegtych od siebie o 10 km wybudowanddikolejows.
Odlegtéci miejscowdci A i B od wybudowanej linii kolejowej wynogzodpowiednio
2 kmi10 km.

a) Opisz w jaki sposob mma konstrukcyjnie wyznaczymiejsce na wybudowanie stacji

kolejowej, tak aby mieszkay miejscowdci A i B mieli jednakowo daleko do niej.
b) Oblicz ile kzdzie wynosita odlegks od A lub B do wybudowanej stacji kolejowej?
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Zadanie 1.
Poniewa obie strony nieréwni@i s3 nieujemne, wic podnosgc obustronnie do kwadratu

nieréwndaé va ++/b < \/E(m otrzymujemy:
a+2J/ab+b<2a+2b

a-2J/ab+b=0

(Va-bf =o0.

Poniewa ostatnia nieréwni jest prawdziwa dla dowolnych liczb nieujemnyahb, wigc
wyjsciowa nierdwné¢ jest take prawdziwa.

Zadanie 2.

Z twierdzenia o odcinkw€zacym H G

srodki bokdw trojlata wynika,ze:

IHG| = 3/BD|
2
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IH| = 2[EC
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Po dodaniu stronami wszystkich réwinatrzymujemy:
IHG| +|GF | +|FJ| +[13] +|IH]| :%QBD| +|CA +|BE| +|AD| +|EC|). Lewa strona tej rowrsci

jest rowna 1004 cm, natomiast prawa strona jeshadpotowie sumy diugci wszystkich
przekytnych tego pjciokata. Wigc suma dtugéci wszystkich przenych wynosi 2008 cm.



Zadanie 3.

|BD|=10-2=8
Stosujc twierdzenie Pitagorasa dbABD

otrzymujemy|AD| = 6.
Oznaczmy szukanodlegtd¢ |AC| =|BC| = x.

Zastosujmy dwukrotnie twierdzenie Pitagorasa S~
do A ACF orazABCE. 10 km )

x? = (6-|EC| +10?
X’ =|ECf +22
Poréwnujc oba réwnania otrzymujemy:
(6-|EC|]* +10?=|EC|* +27
36-12EC| +|EC|* +100=|EC|" + 4
|EC| =11km. Podstawiajc obliczor diugai¢ odcinka|EC| do jednego z réwrtauktadu
otrzymujemy

x? =125,
X =55 km
x =113 km

Geometryczne wyznaczenie punktu C polega na wigaiel symetralnej odcinkaB.
Punkt przecicia tej symetralnej z prasEF jest szukanym punktem (symetralna odcinka jest
zbiorem punktéw rownoodlegtych od jegonkdw), w ktorym naley wybudowa stacg
kolejowa.



