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Zadania | etapu
Czas rozwhzania 90 minut

POWODZENIA'!

1. Oblicz pole pieicienia wyznaczonego przez agrwpisany i okig opisany
na tréjkacie rownobocznym o boku 2 cm. (5p)

2. Liczba naturalna dwucyfrowa jest rowna potrojonataczynowi jej cyfr.

Znajd te liczbe. (7p)
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3. Rozwiaz uktad rowna: : (6p)
x 10 2
4+ = 2_
6 vy 3

4. Trzy kolejne boki pewnego czworgtia wypukiego mayj dtugacéci 1 cm, 2 cm i 3 cm.
Wyznacz diugé¢ czwartego boku tego czworgh wiedzc, ze jego przektne s
wzajemnie prostopadte. (6p)

5. Do naczynia w ksztatcie prostopagi@nu o wymiarach 4cm, 4 cm, 10 cm
napetnionego napojem do 75% jego wysakavrzucamy kawaiki lodu w ksztalcie
kuli o promieniu 1 cm. lle maksymalnie kostekzina wrzuct do tego naczynia, tak
aby nie spowodowawylania napoju z naczynia? (6p)
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Zadanie 1.

r:%fﬁ; R=g[46£ ap)

P=7R*-m? = n(R? -r?)= (p)

3 12 12 4
Podstawiajc a = 2 cm otrzymujemyP = rcn? . 1p)
Zadanie 2.
Oznaczmy:

x0{ 123456789}

X — cyfra dziesitek 1
v * yO{ 0123456789} Pl
y - cyfra jedndci
10x+y —dana liczba dwucyfrowa (1p)
Z warunkow zadania wynikage
10x +y = 3xy. (1p)
Po przeksztatceniach otrzymujemy(Sy —10) =y. (1p)
Aby to rownanie miato rozwanie to3y-10>0 i 3y-10< 10.
Stad otrzymujemy 'y D{ 4,5,6} . (1p)
Sprawdzajc wyjsciowa rownas¢ dla otrzymanych
, X=2 x=1
y otrzymujem , . (1p)
y=4' |y=5

Odpowied: Szukane liczby to 24 i 15. (1p)



Zadanie 3.

Podstawmy:% =t. 1p)
Xisr=al
Otrzymujemy naspujacy ukiad: 3 :
Xr10=22
6 3
.| x+1% =13 2
a nasgpnie {_ =60t = —16" (2p)
x=12
Rozwizaniem tego uktadu rownagest para liczh 1 . (2p)
15
: . o . . . =12
Wracapc do pierwotnej zmienngjotrzymujemy rozvxqzanle{ 15 (1p)
Zadnie 4.
A (1p)

(sporadzenie rysunku wraz z oznaczeniami)

Zastosujmy trzykrotnie twierdzenie Pitagorasa:

a’+b®=4
a’+d*=9 (2p)
b?+c? =1

Dodajemy stronami drugie i trzecie rownanie otrzjgou

a®+b” +c*+d” =10. (1p)
Wykorzystupc w powyzszej rowndci pierwsze rownanie otrzymujemy:
c®+d”=6. (1p)

Stad wynika,ze x=+/6. (1p)



Zadanie 5.

Oznaczmy:

V1 — obgtos¢ prostopadtécianu

V, — obgtos¢ cieczy wlanej do prostopadimanu
V3 - objtos¢ wrzuconych kostek lodu

Vi= 4[410=160cn? (1p)
V2=§ [160cm” =120cn? (1p)
V2-Vi=40cnt (1p)
Aby obliczy ilos¢ kulek ( oznn), ktére mana wrzuct do naczynia nalg rozwigzac
nierowngé: 40> n[—lg Or(1°. (1p)
Przyjmupc n = 314 otrzymujemyn< 955 (1p)

Odp: Do naczynia nima wrzucé maksymalnie 9 kostek lodu w ksztatcie
kuli o promieniu 1 cm. (1p)



